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요  약   본 논문에서는 노이즈에 의해 훼손된 시계열 데이터의 모델링에 대하여 다룬다. 모델링 기법으로, 논싱글톤 

퍼지 시스템을 사용한다. 논싱글톤 퍼지 시스템의 주요특징은 미지의 비선형시스템의 입력이 퍼지값으로 모델링 된

다는데 있다. 그러므로 퍼지시스템에 인가되는 학습데이터나 입력데이터 등이 노이즈나 외부 환경에 의해 변형된 경

우에 매우 유용하게 적용될 수 있다. 성능비교를 위해 벤치마크 데이터로 잘 알려진 Mackey-Glass 데이터를 사용한

다. 이들 데이터 모델링을 통하여 결과를 비교, 분석하여 논싱글톤 퍼지시스템이 잡음에 대하여 보다 강인하고 효율적

임을 본 논문에서 보인다.

주제어 :  시계열, 데이터, 퍼지 시스템, 융합, 분석

Abstract  This paper is concerned with the modeling and identification of time series data corrupted by noise.
As modeling techniques, nonsingleton fuzzy logic system (NFLS) is employed for the modeling of corrupted 
time series. Main characteristic of the NFLS is a fuzzy system whose inputs are modeled as fuzzy number.
So the NFLS is especially useful in cases where the available training data or the input data to the fuzzy logic
system are corrupted by noise. Simulation results of the Mackey-Glass time series data will be demonstrated
to show the performance of the modeling methods. As a result, NFLS does a much better job of modeling 
noisy time series data than does a traditional Mamdani FLS. 
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1. 서론 

시계열 데이터는 어떤 특정대상의 시간적 변동을 지

속적으로 관찰하여 얻은 데이터의 계열이다. 우리 주변

에서 많은 시계열 현상들을 접하게 되는데, 가격-소비 등

의 경제현상, 기온-강우량 등의 자연현상, 주식시장, 인

구증가, 날씨 등을 대표적인 예로 들 수 있다. 이러한 시

계열 데이터의 가장 기본적인 특징은 관측된 데이터들끼

리의 종속성이다. 일반적으로 말하면, 측정된 데이터 계

열의 과거값은 미래값에 영향을 미친다. 시계열 데이터

를 동정하고 모델링하는 이유는 이와 같은 비선형 관계

로 표현되는 종속성을 분석하고, 변화를 일으키는 배경

을 이해하며, 미래값의 변동을 예측하는데 있다[1]. 그러

나 시계열 데이터의 고유한 특성으로 인해 시계열데이터 
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분석은 어려운 작업으로 분류된다. 또한 데이터 측정에

서 발생하는 불명확성은 피할 수 없는 한계이다. 학습데

이터가 측정노이즈에 의해 훼손되었을 때 불명확성은 반

듯이 발생된다. 최근 들어 이러한 불명확성을 다루기 위

해 논싱글톤 퍼지로직 시스템이 활발히 연구되고 이용되

고 있다[1-5]. 논싱글톤 퍼지로직 시스템은 입력값이 퍼

지값으로 모델링되는 특징을 가진 퍼지 시스템이다. 이

러한 특징으로 인해 입력데이터가 노이즈에 의해 변형된 

경우에 매우 효율적이며 다양하게 응용되었다 [6-10]. 그

러나 여전히 그 성능을 평가받지 못한 곳이 있으며 특히 

노이즈가 가미된 시계열 데이터의 동정과 관련된 응용성

에 관한 연구가 상당히 요구된다. 본 논문에서는 논싱글

톤 퍼지시스템을 이용하여 노이즈에 의해 훼손된 시계열 

데이터의 모델링 [10-15]을 수행하고 이를 분석한다. 또

한 성능을 확인하기 위해 일반적인 싱글톤 퍼지시스템과 

성능을 비교 분석하고 논싱글톤 퍼지시스템이 잡음에 보

다 강인하고 효율적임을 보인다.  

2. 논싱글톤 퍼지시스템 

훼손된 시계열데이터에 사용된 논싱글톤 퍼지시스템

의 구조를 간략히 살펴보면 [Fig. 1].과 같다. 구체적인 내

용은 [2,3]에서 자세히 확인할 수 있다.

Fuzzifier

Inference

Defuzzifier

Rules

Nonsingleton Fuzzy Logic System

Crisp
inputs

Crisp
output

Fuzzy input set Fuzzy output set

[Fig. 1] Structure of nonsingleton fuzzy system

[Fig. 1].에서 보듯이 크리스프한 입력값은 일단 퍼지

입력값으로 퍼지화 되고 퍼지추론기에서 활성화 된다. 

논싱글톤 퍼지시스템은 일반적인 퍼지시스템과 같이 퍼

지집합, if-then 규칙, 퍼지추론의 개념에 기반하고 있으

며, 그 구조는 동일하다. 하지만 유일한 차이점은 퍼지화

기에 있다. 싱글톤 퍼지시스템과는 다르게 입력값은 퍼

지값으로 변화되며 이 퍼지값이 퍼지추론기의 새로운 입

력값으로 사용된다. 

퍼지값은 멤버쉽함수,  , 로 볼 수 있으며 이것은 

[0,1]사이의 값으로 맵핑된다. 따라서,  ∊  일때 

  →  이다. 그러므로 논싱글톤 퍼지화기는 를 

원소로 가진 퍼지집합 로 값을 매핑시킨다. 는 

  일때 가장 큰 퍼지값을 가지며, 두 값이 점점 멀어

질때 점점 작은 퍼지값을 가지게 된다. 다시 말해, 측정값 

는 논싱글톤 퍼지시스템에서 퍼지값으로 맵핑된다. 여

기서, 논싱글톤 퍼지시스템의 입력과 퍼지규칙의 전반부 

멤버쉽함수사이의 t-norm 연산을 그림으로 나타내면 

[Fig. 2].와 같다. 
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(a) Minimum t-norm
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[Fig. 2] t-norm operation in nonsingleton fuzzy system
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M개의 규칙을 가진 퍼지시스템을 고려해보면 다음과 

같다. 여기서, l 번째 규칙은 Rl 이며, 규칙의 전반부와 후

반부 멤버쉽 함수는 각각 n 개와 1개이다. 식 (1)과 같은 

퍼지시스템을 논싱글톤 퍼지시스템으로 표현하면 [Fig. 

3].과 같다. 입력 는 전처리과정을 거쳐  로 변환되

고 퍼지추론의 새로운 입력값이 된다. 이러한 전처리 과

정을 거침으로써 초기데이터 측정시의 불확실성을 잘 처

리할 수 있다. [Fig. 3].에서 나타난 출력값 

 는 다음

과 같다. 여기서, T와 *는 각각 minimum (product) 

t-norm을, 식 (2)와 (4)에서 각괄호는 각 규칙의 적합도

를 나타낸다.  
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[Fig. 3] Prefiltering of the nonsingleton fuzzy system
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모든 멤버쉽 함수는 가우시안형태를 사용하고, 

product t-norm을 사용했을때, k 번째 입력값과 전반부 

멤버쉽함수는 각각 식 (5)와 (6)과 같으며, 식 (7)~(11)에 

의해 각 규칙의 파라미터들이 학습된다. 
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여기서, ,  , 은 각각 논싱글톤 퍼지시스템의 출

력값, 후반부 멤버쉽함수의 중심, 퍼지기저함수이며, 

 ,  ,   는 각각 k 번째 전반부 멤버쉼함수의 평균

값과 표준편차, 그리고 입력변수의 표준편차이다. , 

, 는 각각  ,  , 의 학습률이다. 
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3. 시뮬레이션 및 결과고찰 

논싱글톤 퍼지시스템의 성능을 평가하기 위해 잘 알

려진 벤치마크 문제인 Mackey-Glass 시계열 데이터를 

이용한다. 이 데이터는 미래값을 예측하는 것으로 수많

은 연구자들에 의해 사용되고 있으며 현재도 많은 연구

가 진행되고 있다. Mackey-Glass 미분방정식으로 정의

되고 식 (12)와 같다. 데이터 입출력형태는 4입력 1출력

이며 식 (13)과 같고, 성능지수는 RMSE로 식 (14)와 같다. 

  


    
   

    (12)

                      

(13)

  


  
 (14)

[Fig. 4.5.6].은 각각 노이즈가 없는 원신호로 식 (13)에

서 보여준 4입력을 나타내며, 원신호를 훼손시킬 노이즈

신호와 노이즈에 의해 훼손된 Mackey-Glass 시계열데

이터를 보여준다. 여기서 [Fig. 6]의 데이터는 퍼지시스

템의 새로운 입력으로 사용된다. [Fig. 7]에서 새로운 입

력으로 실행된 싱글톤 퍼지시스템과 논싱글톤 퍼지시스

템의 결과를 보여준다. 여기서 각 입력변수는 2개의 멤버

쉽함수가 할당되었으며 학습률은 0.1485이다. 그림에서 

보듯, 논싱글톤은 노이즈에 대한 강한 적응력을 확인할 

수 있다. 이때 RMSE는 0.096이다.
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[Fig. 4] Noise-free Mackey-Glass time series data
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[Fig. 6] Corrupted Mackey-Glass time series data

[Fig. 7] Actual output and nonsingleton, singleton FLS' 

output
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4. 결론 및 향후과제

본 논문에서는 논싱글톤 퍼지시스템을 이용하여 훼손

된 시계열데이터의 동정과 모델링을 수행하였으며, 이의 

성능평가를 위해 일반적인 싱글톤 퍼지시스템과 결과를 

비교하였다. 시뮬레이션에선 잘 알려진 성능평가 데이터

인 Mackey -Glass 시계열 데이터를 이용하였으며, 불확

실성이 내포된 잡음을 처리하는데 있어 매우 유용함을 

보였다. 향후과제로 좀더 다양한 비선형 시스템에 논싱

글톤 퍼지시스템을 적용하여 결과를 비교분석하고, 구조

적인 최적화에 좀더 많은 연구가 필요하다. 
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