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초    록: 본 논문은 중간에 공기층을 포함한 이중 판이 임피던스 튜브 내에 고정된 경우 이중 판의 음향투과손실(Sound 

Transmission Loss, STL)을 해석적으로 구하는 방법을 다루었다. 평판의 진동과 튜브 내부 음장을 모드 함수의 무한 

급수의 합으로 전개하였다. 평면파 가정을 이용하여 처음 몇 개의 모드만 고려하여도 충분히 정확한 결과를 얻음을 보

였으며 피크와 골(dip)의 발생 위치를 조사하였다. 이중 판의 피크는 각각의 단일 판의 피크와 같은 주파수에서 발생함

을 보였다. 두 개의 판이 동일한 경우 STL은 단일 판과 마찬가지로 판의 고유진동수에서 제로가 된다. 공기층 간격이 

작은 경우에 대한 근사식을 사용하여 STL의 골과 크기를 규명하였다. 

핵심용어: 이중 판, 임피던스 튜브, 음향투과손실(STL), 공기 층

ABSTRACT: In this paper, derivation of the STL (Sound Transmission Loss) of the double plates installed in an 

impedance tube is discussed using an analytic method, where an air cavity exists between the plates. Vibration of 

the plates and sound pressure field inside the tube are expressed in terms of infinite series of modal functions. 

Under the plane wave assumption, it is shown that consideration of the first few modes yields sufficiently accurate 

results, and locations of peaks and dips are investigated. It is determined that the peak frequencies of the double 

plates coincide with those of each single plate. When the two plates are identical, the STL of the double plates as 

well as that of the single plate become zero at the natural frequencies of the single plate. The location and amplitude 

of the dips are investigated using an approximation solution when the cavity depth is very small.
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I. 서  론

음향투과손실(Sound Transmission Loss, STL)은 차

음재의 음파차단성능을 평가하는 척도로 널리 사용

되는데 건축용 차음재처럼 판의 면적이 크고 중 · 고

주파수대역이 중요한 경우에는 잔향실을 이용하여 

STL을 평가한다. 그러나 판의 면적이 작고 저주파수

대역이 중요한 경우에는 임피던스 튜브를 이용하여 

STL을 평가한다.
[1] 

면적이 작은 판의 STL은 경계조

건에 의해 크게 영향을 받는데 Kim et al.
[2]
은 임피던

스 튜브 내에 설치된 단일 평판의 STL을 해석적인 방

법으로 평면파가 성립하는 저주파수 대역에 대해 유

도하였다. Osipov et al.
[3]
은 유한한 판의 STL을 저주

파수대역에 대해 연구하였는데 시편의 모달 거동이 

큰 영향을 미침을 보였다. Varanasi et al.
[4]
은 임피던

스 튜브 내에 고정된 정사각형 판의 STL을 계측과 

FEM (Finite Element Method) 해석을 이용하여 구하였

다. References [1] ~ [4]는 모두 단일 판의 STL을 다루

었는데 판의 가장 낮은 모드에 해당하는 공진주파수

에서 STL이 골(dip)을 보이며 공진주파수보다 주파
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Fig. 1. Incidence of a plane wave onto the double 

plates in a rigid duct.

수가 작아질수록 STL은 증가함을 보여준다. 

본 연구는 단일 판을 다룬 Reference [2]의 방법을 

이중 판에 대해 확대하여 적용한 것으로 중간에 공

기층이 있는 이중 판의 STL을 해석적으로 다루었다. 

건축용으로 사용되는 큰 면적의 차음재의 경우 단일 

판보다 중간에 공기층을 둔 이중 판을 사용하면 표

면밀도가 같은 경우라도 중 ·고주파수 대역에서 STL

이 크게 증가하는 장점이 잘 알려져 있다.
[5]

 그러나 

저주파수 대역에서는 두 판과 내부 공기층과의 상호 

작용으로 인하여 단일 판에서는 나타나지 않는 복잡

한 현상이 발생한다. 

임피던스 튜브 내의 이중 판의 STL에 대해서는 아

직 알려진 연구결과가 없다. 본 연구에서는 이중 판

과 내부 음장을 무한 모드의 합으로 전개하였으며 

평면파의 가정 하에서 처음 몇 개의 모드만 사용하

여도 Reference [2]처럼 저주파수 대역에서는 충분히 

정확한 STL을 얻음을 보였다. 본 연구에서 제시된 

과정의 정확성을 검증하기 위해 FEM을 사용하여 얻

은 STL과 비교하였다. 

본 연구에서 제시한 저주파수 대역의 이중 판의 

STL 해석은 HVAC (Heating, Ventilation, Air Conditioning) 

덕트 소음, 바닥충격음, 변압기소음 등 저주파수 대

역 소음저감이 중요한 여러 분야에 활용될 수 있을 

것으로 기대한다. 

II. STL 이론해석 

Fig. 1과 같이 임피던스 튜브 중간에 고정된 이중 

판에 음파가 입사하는 경우를 고려한다. 두 판사이

의 간격은 이며 튜브 단면은 크기가 ×인 정사

각형이고, 는 단면의 좌표, z는 튜브 길이방향

의 좌표로 정의한다. 

왼쪽에서 평면파 가 입사할 때 덕트 내

부에 발생하는 압력은 임피던스 튜브가 강체라고 하

면 표면    과    에서는 속도가 제로

가 되어야 하기 때문에 에 대해서는 cosine 함수

이다. 두 판 사이에 발생하는 압력 은 다음과 같이 

주어진다. 

 
  





 













 

× cos
 cos

   
(1)

여기서  는 각속도, 파수(wavenumber), 과 

는 미지수 계수이며 는 다음 관계식을 만족한다.









 . (2)

Eq.(1)에서 급수의 한계 값  , 는 Eq.(2)의 가 허

수가 되지 않는 범위로 정해진다. 평판 2의 오른 쪽에

서는 투과되는 파가 다음과 같이 발생한다.

 
  





 




cos
 cos

 



. (3)

평판 1의 왼쪽에서는 반사파가 다음과 같이 주어진다.

 


  





 




cos
 cos

 



. (4)

경계조건은 다음과 같이 주어진다.




∂

∂



∂
∂


, at   , (5)




∂

∂



∂
∂


, at   , (6)

여기서 는 공기의 밀도, 와 는 판의 진동 변위이

다. Eq.(1)과 Eqs.(3) ~ (6)에서 계수사이에 다음과 같
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은 관계가 주어진다. 

   at   . (7)

















at   . (8)

판의 진동변위를 시간에 대해 하모닉 진동으로 

 


,  


라고 하면 평판의 변위에 대한 

지배방정식은 다음과 같이 된다.

∇




  


  





 




  cos
 cos

  , (9)

∇






  





 




















cos

 cos
  . (10)

단,  
 ,   (  ). 평판은 

같은 물성치를 가지며 두께만 다르다고 가정하였으

며   는 평판의 탄성계수, Poisson 비, 밀도이며 

 는 판 1과 2의 두께를 나타낸다. 은 판의 표

면밀도를 나타낸다. Eq.(9)에서 는 블록 압력을 나

타낸다. 판의 댐핑은 Eqs.(9)와 (10)에서 복소수 탄성

계수 를 사용하여 고려하였는데 손실계수 

는 0.001을 가정하였다. 

판 1과 2의 경계조건은 같다고 가정한다. 단순지

지라면 판의 모드 의 진동변위 는 다음과 

같이 모드 과 의 보의 진동변위의 곱으로 표현이 

가능하다. 

   , (11)

여기서   sin . 고유진동수는 모드 

에 대해 다음과 같이 주어진다. 

 





 







. (12)

클램프 지지의 경우 판의 변위는 Eq.(11)과 같이 

와  방향의 보의 모드의 곱으로 표현이 불가능하며 

일반적으로 다음과 같이 표현된다.
[6]

 
 

∞

 , 
 

∞

 , (13)

여기서  는 판 1과 2의 진동변위 계수이다. 

Reference [6]에서는 정사각형 클램프지지 판의 모

드를 다음과 같이 가정하여 Ritz 방법
[7]
을 사용하여 

고유진동수와 계수 을 구하였다. 

 

  





 



 , (14)

여기서 는 의 함수로 주어지는 클램프 지지

된 보의 번째 모드이며
[6,8]

  모드의 고유진동수는 

파라메터 를 사용하여 다음과 같이 정의된다. 

 





 







. (15)

Reference [6]에서 인용한 처음 3개의 모드에 대한 

계수 값을 Table 1에 나타냈으며 는 Table 2에 

보였다. Table 1에서 mode 1의 계수를 보면 에 비

해 다른 계수는 대략 1 % 이하의 크기를 보이므로 근

사적으로 ≈로 표현할 수 있다. 마찬

가지로 ≈ , ≈로 나타

낼 수 있다. Table 2에는 기여도가 미미한 계수를 무

시한 를 나타냈으며 또한 고유진동수 계수 
[6]
도 

나타냈다. 

Table 2에서 
 은 를 의미한다.   의 

경우는 를 Eq.(11)처럼 두 방향의 모드의 곱

으로 나타낼 수 있으나   의 경우는 ≠

가 됨을 알 수 있다. Table 2에 주어진 

를 Eqs. (9)와 (10)에 대입하고 양 변에 ′를 곱하고 단

면에 대해 적분하고 모드의 직교성을 이용하면 결과

는 다음과 같이 주어진다.
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Table 1. Values of the coefficient  in Eq.(14) from 

Reference [6]. 

Mode 1 Mode 2 Mode 3

  =  1.0000    =  1.0000   =  1.0000

  =  0.0142   =  0.0101   =  0.0326

  =  0.0020   =  0.0020   =  0.0073

  =  0.0142   =  0.0406   =  0.0326

   =  -0.0031   =  -0.0022   =  -0.0019

  =  -0.0009   =  -0.0007   =  -0.0010

  =  0.0020   =  0.0070   =  0.0073

  =   -0.0009   =  -0.0011   =  -0.0010

  =   -0.0004   =  -0.0005   =  -0.0006

Table 2. Simplified expression of the mode shape 

for a clamped square and parameter .

j  

1 



35.99

2 



73.41

3 



108.27

4 



-




131.64

5 



+







132.25

6 



161.25


 

  





 




, (16)


 

  





 









, (17)

여기서

 





 










, (18)









 









cos
 cos

 
. (19)

Eqs.(5)와 (6)의 경계조건에 Eqs.(1), (3), (4), (13)을 

대입하고 양변에 cos′cos′를 곱하

고 판의 표면에 대해 적분하면 다음 식을 얻는다. 

      

 

∞

, (20)

 









    


 

∞

, (21)

여기서

 







cos
  =












when ≥ 

 when  
 (22)

Eqs.(16), (17), (20), (21)은 , ,   및  에 

관한 매트릭스 식이 된다.

입력파워는 다음과 같다.

 

 


 

, (23)

여기서 는 음속을 나타낸다. 판의 진동으로 인해 방

사되는 파워 는 판 2의 표면에서 적분하며 다음과 

같이 주어진다. 

 

















. (24)

Eq.(3)을 Eq.(24)에 대입하여 정리하면 다음과 같이 

된다.

 






  





 




   

. (25)

음향투과율 는 입력된 파워와 투과된 음향파워

의 비이며

 

 









  





 




   
, (26)

STL은 다음과 같이 정의된다.

STL log . (27)

III. 저주파수대역 STL 근사식

Eq.(2)에서 평면파가 성립하는 주파수 상한은 단
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면의 크기에 의해 주어지는데 다음 장의 예제에서 

고려하는   0.28 m의 경우  를 대입하면 평면

파 가정의 상한선은  ,    또는  ,   인 

경우로    또는   607 Hz에 해당한다. Fig. 2

처럼 본 연구에서 관심있는 주파수 대역인 600 Hz 이

하는 평면파 영역이며 Eq.(2)에서    만 해당한

다. 따라서 Eq.(1)에서   이며 Eqs.(2)와 (22)

에서  ,  이 된다. Eqs.(16), (17), (20), (21)은 

다음과 같이 된다.


  , (28)


 

 , (29)

  
 

∞

, (30)











 

 

∞

. (31)

Eqs.(28) ~ (31)에서 의 대칭 모드만 포함되는데 

이는 Eq.(19)의 의 정의에서 비대칭 모드는 

 가 된다. 그러나 Eq.(19)에서 대칭 모드지만 

 가 됨을 확인할 수 있다. Eqs.(30)과 (31)에서 

와 는 다음과 같이 주어진다. 


, (32)


. (33)

단

 









, (34)

 









, (35)

 
  . (36)

투과율 는 다음과 같이 주어진다.

    
  . (37)

경계조건이 단순지지인 경우 과 는 다음과 

같이 주어진다. 

 






 







, (38)

 






 







, (39)

여기서

 








,  








. (40)

단일 판의 STL은 Reference [2]에서 다음과 같이 주

어진다. 

    
. (41)

IV. STL의 특성해석

예제로 합판을 고려하였는데 판의 폭과 물성치는 

다음과 같다. 

 mm ,   kgm, 

   GPa.

공기의 밀도와 음속은 각각 1.2 kg/m
3
, 343 m/s를 가

정하였고 평면파 상한 주파수는 607 Hz이며 본 논문

에서는 600 Hz 이하의 평면파 영역만 고려한다. Fig. 

2에는 클램프 지지된 단일 판에 대해 모드 수에 따른 

STL을 비교하였는데 2개 이상의 모드에서는 거의 

구별이 되지 않음을 알 수 있다. Fig. 2에서 는 

Table 2에서 1번째, 5번째 모드에 해당하는 고유진동

수이다. 는 피크 주파수를 나타내며 자세한 유도

과정은 Reference [2]에 나와있다.
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Fig. 2. Convergence of the STL of a clamped single 

plate ( = 3 mm) vs. number of the modes.

Fig. 4. Comparison of the STL of double plates for 

clamped and simply supported boundary condition. 

본 논문에서 유도한 STL의 정확성을 검증하기 위

해 클램프지지된 이중판에 대해 FEM 결과와 Fig. 3

에 비교하였는데 잘 일치함을 알 수 있다. FEM 모델

은 덕트내 음장과 판요소의 연성을 포함하며 해석모

델과 동일하다. Fig. 3에서 


는 판 1의 피크 1과 

피크 2를, 
는 판 2의 피크 1을 나타낸다. Fig. 3 이하 

모든 예제에서 판의 모드는 4개를 고려하였다. 

Fig. 3. Comparison of the STL of clamped double plates

(

= 2 mm, 


= 3 mm,  = 500 mm) by Eq.(37) and 

FEM. 

Fig. 4에는 이중 판의 STL을 단순지지와 클램프 지

지된 경우에 대해 비교하였는데 클램프지지가 더 강

성이 크며 STL 곡선은 단순지지에 비해 고주파수 대

역으로 이동함을 알 수 있다. 

이중 판에서 두 평판이 동일하다면 Eq.(37)은 다음

과 같이 된다.

  
 



. (42)

Eq.(42)는   에서 이중 판의 STL이 제로가 됨

을 보여주는데 Eq.(41)에서 단일 판의 STL이 제로가 

되는 조건과 일치함을 알 수 있다. Fig. 5는 개별 판의 

두께가 모두 3 mm인 이중 판의 STL과 단일 판의 STL

을 비교하였는데 Table 2의 모드 1과 5의 고유진동수

에 해당하는 주파수 과 에서 공통적으로 STL = 0

임을 보여준다. Fig. 5에서 는 Eq.(52)로부터  

로 주어지는데 여기에서도 Eq.(43)에 의해 STL 

= 0임을 확인할 수 있다. 

Fig. 5. Comparison of the STL of a single plate ( = 

3 mm) and double plates (

 


 3 mm,   30 

mm). The boundaries are clamped.  

Eq.(37)에 의하면 이중 판의 STL은   , 또는 

  에서 피크를 보이는데 이 조건은 Eq.(41)에서 

단일 판의 피크 발생조건과 같음을 알 수 있다. Fig. 6
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에 두께 2 mm, 3 mm 단일 판의 STL과 각각의 판을 간

격 30 mm를 두고 설치한 이중 판의 STL을 비교하였

는데 피크의 일치를 확인할 수 있다.

Fig. 6. Comparison of the STL of the double plates 

(

=2 mm, 


=3 mm,  =30 mm) and the STLs of each 

plate with  =2 mm, and  =3 mm). The boundaries

are clamped.

서로 다른 이중 판의 STL이 골을 보이는 주파수는 

Eq.(37)을 수치적으로 해석해야 알 수 있지만 ≪ 

의 경우 근사적으로 살펴 볼 수 있다. Eq.(37)에서 

≪ 인 경우 STL은 다음과 같이 주어진다. 

STL≈log


 . (43)

여기서

 












, (44)

 













, (45)

  . (46)

Eq.(43)에서 다음 식을 만족할 때 STL은 골을 보인다.

 . (47)

Eq.(47)의 근은 ≪ 일 때 근사적으로 다음과 같

이 주어진다.


≈


























, (48)


≈



















. (49)

두 개의 근은 가 커짐에 따라 저주파수 대역으로 이

동하며 두 번째 근은 판-공기층-판의 공진주파수를 

나타낸다. 만일 두 개의 판이 동일하면 Eqs.(48)과 

(49)는 다음과 같이 된다. 

 , (50)


 













. (51)

Fig. 7에는 여러 가지 간격 에 대해 이중 판의 STL을 

비교하였는데 골을 나타나는 주파수 와 ( 

)는 가 커짐에 따라 Eqs.(48)과 (49)에 따라 왼

쪽으로 이동하며 골의 높이도 점점 커짐을 보여준다. 

Fig. 7. Effect of increasing  on the STL of the double 

plates: 

= 3 mm, 


= 5 mm.

V. 결  론

평면파 가정이 성립하는 저주파수 영역에서는 본 
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논문에서 고려한 예제의 경우 처음 4개의 평판 진동

모드만 고려하여도 STL을 충분한 정밀도로 예측할 

수 있음을 보였다. 이중 판의 피크는 각각의 단일 판

의 피크와 같은 주파수에서 발생한다. 두 개의 판이 

동일한 경우 STL은 단일 판과 마찬가지로 판의 고유

진동수에서 제로가 된다. 공기층 간격이 작은 경우

에 STL이 제로에 근접하는 주파수를 유도하였는데 

두번 째 근은 판-공기층-판의 공진주파수를 나타내

며 공기층 간격이 커질수록 저주파수 대역으로 이동

함을 보였다. 
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